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PRESENTATIONS.

Dans la formation d’une liste de candidats a la Chaire de Théorie des équa-
tions différentielles et fonctionnelles du Collége de France, pour la premiére
ligne, M. Jean Leray obtient 41 suffrages; il y a deux bulletins blancs.

Pour la seconde ligne, M. André Lichnerowics obtient 3o suffrages; il y a
deux bulletins blancs.

En conséquence, la liste présentée a M. le Ministre de I'F.ducation Nationale
comprendra :

En premiére ligne. . .......... M. Jeax Leray.
En seconde ligne............. M. AnprE LicaNerowicrz.
CORRESPONDANCE.

Sir Epwarp Joun RusserLr, élu Associé étranger, et M. Tuonore pr: Karmax,
élu Correspondant pour la Section de Mécanique, adressent leurs remerciments
a ’Académie.

M. le Secriraire pERPETUEL signale parmi les piéces imprimées de la
Correspondance :

Union géodésique et géophysique internationale. Comité National frangais.
Section d’Hydrologie scientifique. Commussion du Bassin de la Seine.
Cahier n° 6. Nweau journalier de lu Sexne & Vernon (1885-1940).

ALGEBRE. — Sur certans treillis gauches. Note (*) de M. Mauvrice-Paur
ScuirzENBERGER, transmise par M. Gaston Julia.

On étudiera briévement ici certains. treillis non commutatifs. Des résultats
déja connus (Krewv Barmen, Math. Zeitschrift, 1940, pp. 41, 42, 43) seront
approfondis.

Azciomes des treillis gauches. — Ce sont des structures algébriques ou existe
une loi de composition interne partout définie, associative, strictement idempo-
tente (@@ = a). On examinera ultérieurement la loi plus faible : pour tout a, il
existe un entier n tel que aa”= a". On postulera en outre l'existence de ¢y (pour
touta: apy=gya=a)etde Q (pour tout a: aQ =Q0a=Q).

Inégalité et 1sotopre — On écrira

aCb  équivalent a ab=ua;
a<b équivalent a ba=a;
ach équivalent & ob=ba=a.

(*) Séance du 6 janvier 1947.
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Cette relation est transitive et a une réflexioité presque compléte (crousée). On a
en oulre, pour tout ¢,

si wCb, alors caClb;
st uCh, alors acCh.
On écrira
==l équivalent a wCh cl b
w=b équivalenl a aCh et b <.

= sera appelée isotopie; si a £ b, on dira qu’ils forment un systéme de Klein
Barmen (par exemple ba ct aba:ba.aba=bu; aba.ba=aba). L’isotopie
est symétrique, transitice, presque completement réflexive (croisée). St les a; sont
tels que a;Ca;, eta,C a,, ils sont isotopes (et de méme en changeant les sym-
boles en leurs opposés).

L’isotopie détermine une partition en classes. On écrira

z€|a| équivalenta a=uz; x € |a| équivalenta a=a.

1° Tout étre appartient au moins a une classe de chaque espéce.
2* Les classes de méme espéce sont deux a deux exclusives :

Si x€lal et zelbl, alors e=ax et x=—uxb,
d’on
ab—=axb=—ax =a,
donc
aelb| et belal, cest-a-dire la|=]|6].

On a encore les propriétés suivantes :

10 lé|lnla|=ua.
2¢ Si a=d e b=V, alors ab=db et bau=2050d.
3» Si a=d e aclb, alors a Cb;
a=a et ach, alors a'Cb.
L’axiome CJ..— Pour aller plus loin, il faut introduire un axiome supplé-

mentaire. permetlant de composer ces classes :
Axiome CJ, pour tout & et b, aba=ab;
Axiome CJ, pour tout « et b, aba = ba.

On se limitera désormais au cas de CJ qui entraine :

1° Si acb, alors acb, donc aCb équivalenta acb;
2° Tout a, b : ab = ba,

d’ou le résultat essentiel :

si a=d et b=V, alors dbelab| et bae|ab|
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( ab| peut comprendre d’autres étres que les @'’ et les b'a’). 1l en découle que
le systéme des classes a méme structure qu’un treillis commutatif.

3° Les treillis CJ de base finie sont finis;

4° Pour tout monome B s1 a = a', alors aBa’ = aB.

11 est maintenant possible d’introduire une deuxiéme opéralion « - », duale
de la premiére el jouissant des propriétés habituelles, & condition de faire des
hypothéses supplémentaires. Par exemple :

1° On distingue un éire dans chaque classe et 'on convient que a—-b
désigne I'étre dlsungue de la classe correspondant a I'éire a6 du treillis
commutatif associé.

2° §'il existe un isomorphisme enire chaque classe et un sysiéme de Klein-
Barmen fixe, la struclure est une structure produzt (par exemple les domaines
convexes orientés ) et -+ compose les classes comme précédemment ; a I'intérieur
d’une méme classe, +- opérant suivant la loi du systéme de Klein-Barmen. Au
contraire de la précédente, cette convention est compatible avec toutes les lois
universelles (cf. infra) de distributivité au sens large. Toute loi de ce
type y implique son opposée (par exemple la distributivité a droite y implique
la distributivité & gauche). D’autres conventions sont encore possibles.

Hiérarchisation des lois commutatives..— On appellera lot universelle une loi
algébrique s’exprimant sous la forme de I'égalité de deux (ou plusieurs)
monomes-pour toutes valeurs des variables.

La loi la plus forte est la loi commutative : ab == ba équivalente (entre autres)

a la composition de CJ et CJ. 1l est facile de voir que cette loi est immédiatement

plus forte que les deux lois CJ et que ce sont 1a les trois seules lois universelles
a deux étres : en effet la loi aba = a n’est pas compatlble avec l'existence de .

Comme aba et ba sont isotopes et ne sont égaux que si CJ est vérifiée, on
peut montrer que toute loi universelle a plus de deux étres est simultanément
plus faible que CJ et CJ et par conséquent plus faible que CM définie par :
pourtouta, b,c:

abaca = abcea; abacb.=:abcb; acbab = acab.

Tout treillis CM de base finie est fini (la premiére des trois relations est
d’ailleurs suffisante pour cela). Si la base est constituée par trois étres, la
longueur maxima des monomes est 5.

ANALYSE MATHEMATIQUE. — Systéme général de coordonnées dans un espace
séparable de Hilbert-Hermite. Note de M. Orrox MarTin Nikonym, présentée
par M. Arnaud Denjoy.

1. Reprenons les notions et la terminologie de deux Notes précédentes (*).
Soient r un espace séparable, (L) une classe ordonnée et fermée engendrant une

(*) Comptes rendus, 22k, 1947, pp- 322 et 628.



